Eléments d’homotopie
Prof. Kathryn Hess Hiver 07

Série 12

Exercice 1. Soit p : £ — B une fibration de fibre F'. En utilisant la notion d’holonomie
on définit la suite A
g1 B i F T B TR
a) Montrer que (0p+1) C Ker(mpj).
b)* Montrer I'autre inclusion, i.e., Ker(m,j) C Im(Op41)-
On procede comme suit. Considérons [g]s € m,(F) tel que m,5([g]«) = [ceo]«, alors il
existe G : 8™ x I — FE tel que

Sx 14> p
soit commutatif. Soit G# : S — E! I’adjoint de G. Commencer par montrer que
[(p! 0 G7(2),e0)(1) € F
puis que
g =T ("o G*(=),e0)(1).
Ceci permet de conlcure.

Exercice 2. Calculer le connectant des fibrations suivantes :
a) QB — P.B— B

b) OB — LB — B

C) F—-FxB—B

Exercice 3. Montrer que
mS" = mRP" Vk > 2

et que
mRP" =7Z/2Z Vn > 2.

Exercice 4. Montrer que
mCP" 2= 1. S" Wk >3

et que
mCP" =7 Yn > 2.

Exercice 5. Calculer les groupes d’homotopie de la bouteille de Klein.



